Théoréme des gendarmes _: Soit (u,), (w,)et (v, ) trois suites de réels définies dans N
telles que,
si les suites (u,) et (v, ) convergent et ont la méme limite / & partir d'un certain rang,

u, <w, <v,, alors la suite (w,) est convergente et lim w, =/.

n — +oo

De méme a partir d’'un certain rang,ona /-r<v, </+r.
Donc a partir d’un certain rang, 7/ -r <u, <w, <v, </ +r.
Finalement on a, pour n assez grand / —r <w, </ +r.

La suite (Wn) — en noir — est encadrée a partir d’'un certain rang (le rang 14) par
la suite (u,) — en bleu — et par la suite (v,) — en orange.
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On se donne un « tuyau» centré sur 7/ =0,5 (ici c’est le « tuyau» ]0,45 ; 0,55[).
A partir d’'une certain rang (ici 20), tous les v, rentrent dans le « tuyau » (car (vn) converge
vers /).
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De méme, a partir d'un certain rang (ici 30), tous les u,, rentrent dans le « tuyau » (car (un)

converge vers /).

D’ou, a partir d'un
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certain rang (le rang 30), tous les w,, rentrent dans le « tuyau ».
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n’importe quel « tuyau », par exemple pour le « tuyau plus

fin» ]0,495 ; 0,505] .
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Comme pour tout n entier naturel, -1<sinn <1, alors 7 -

or lim <=0, dod lim (7—1j=7 et
n - +oo n

n-+o N

T FL o R P B -
e = -
] e -

e
el

T TS B0 85 00 S5 0005 440145 120 125 130 4325 140 145 150 455 160165470 175150 185 120 145 200

sinn

converge vers 7.

Su,s7+
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lim (7 +1j =7.
n — +oo n

D’aprés le théoréme des gendarmes, limu, =7.

n — +o0
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