College Protestant Francais
Baccalauréat blanc Corrigé de I'exercice de spécist Février 2010

1.
a.
up = 1,55<u; _0,6xup = 1,55x23 — 0,&30 = 17,65
uz = 1,55xu,_0,6xu; = 1,55x17,65 — 0,623 = 13,5575

La masse de matiéres commandée$é at 3™ mois sont de 17,65 et 13,5575 tonnes respectiiemen
Cette suite de commande semble étre décroissante.

b. Chague mois, la commande de matiéres chimigugsugmente de 55% par rapport a celle du
mois précédent,,; mais elle est diminuée de 60% de celle de deus précédentr, .

D’'ou, Un+2 = 1,55 w441 — 0,61,
2.

. Vh=Un+1 = U1 = 0un+ 1V,
Un+2=1,55U+1 - 0,64, = Vp+1 =-0,64 + 1,55 41 = -0,64, + 1,55 v,
. |Upq =0xu, +1xv
D’ou,
Vo =~0,6xu, +1,55%Vv

Ce systeme peut étre traduit par un produit matrj@n posant :

0 1 Uy u,
M = P.= etP, = on aura alors :
-0,6 1,55 Vi v,

Pn+]_ = MXPn
U, 30
b. P=| ° |=
vV, 23

P]_:M X Po

Po=M xP;=M x M x Pp= M2 x P,
Ps3=MxP=Mx M2x Py= M®x Py
Par itération on aura ;R M" x P,

0 1 Y° (30) (2,2
D’ol, P = M%%Py = x ~
-0,6 1,55 23 11,70

Par suite, la masse de la commande §®mois sera de 2,2 tonnes environ.

Initialisation :
10x 0,8 + 20« 0,75= 36 u,

10x 0,8 + 20x 0,75= 23u,
Donc la relation est vérifiée pour les rangs 0.et 1



Hérédité :
Supposons qu’'elle est aussi vérifiée pour les rargsn+1, donc on aura :
up = 10x0,8" + 20x0,78' et Upsy = 10x0,8™ + 20%0,758™*

Uns2 = 1,55 Us1 — 0,6 = Unso = 1,55%(10%0,8"* + 20x0,75™%) — 0,6¢(10x0,8" + 20x0,75' )
= 15,5 0,8 + 31x0,758™! - 6x0,8" - 12¢0,75'
0.8 x 155__ 6 ), 0.75% x 31 12
0,8 0% 0,75 0,75
=10%0,8"% + 20x0 , 7582
Conclusion :
Par suite, la relation est vérifiée pour toutug = 10x0,8" + 20x0,75'

o Unps — W =10%0,8"1 + 200,75 10%0,8" + 20%0,75'
= 10x0,8'(0,8 — 1) + 260,75Y(0,75 — 1)
=-2x0,8" - 5x0,75'
= - (2x0,8" + 5x0,75)

Or; 2>0e0,8>0 donc 20,8>0
5>0et0,75>0 donc x®75' >0

Par suite, (20,8' + 5x0,75) >0 - - (2x0,8"+ 5x0,75") <0
D’ou, un+1 — W< 0.Par conséquent, la suftg) est décroissante.

« 0<0,8<1donclim 0,8 =0alors par produit de limites on auram 10x0,8 = C

0<0,75<1 dondirr+1 0,75" = Oalors par produit de limites on aurﬁrtj 20x 0,758 = C

Donc par somme de limiteslim 10x 0,8 + 20x 0,75 = (

n - +oo
Par conséquent, la suitg,) converge vers 0.
c. Les commandes mensuelles de matieres chimiques fadr cette usine sont en baisse. Aprés un
grand nombre de mois elles seront presque nulles.
d. ATlaide de la calculatrice on trouve que=10,424 etis = 8,0228

Donc lacommande sera inférieure & 10 tonnes & partif8infois.



