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Nombres complexes Pour le 20 novembre 2009

Polynésie, septembre 2009
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pur (d’apres la question précédente), alors (BB BO) =
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Par conséquent, le triangle OBB'est rectangle en B.

2) a) Soit z un nombre complexe.
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Par conséquent, pour tout nombre complexe  z, z% +iz -1 {z +§+£| J(z —g +%| J
b) M(z) appartient a (E) équivaut & z' =0, c'est-a-dire & z +i —% =0.
Or z +i i 0 équivaut a 22+—|Z_1 =0, cest-a-dire & z? +iz-1=0. D’aprés la question
précédenté, on en déduit que : ’
M (z) appartient a (E) équivaut & (z +%+% j(z —§+%i J =0.
Donc M(z) appartient & (E) équivaut a z = —73 ;I —el%n ou z =§—%i =e_ig.
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Par conséquent, les affixes des points de I'ensemble (E) sont e 6ete 6.

am T
c)Onsaitque |e ¢ |=1 et |e ©|=1, c'est-a-dire les points de (E) appartiennenta ().
3) a) Supposons que z =e'?. Alors z' =e'? +i - L —=e%-e+i=2isin(8)+i.

e'?
Par conséquent, si z =e'? alors z'=(2sin8+1)i.

b) Si M appartient au cercle (I') alors OM =1. D’oul le point M a pour affixe z=¢'? ou 6
est un réel. D'aprés la question précédente, z' =(2sin(8)+1)i .

Or pour tout réel 8, -1<sind<1, d'ou -1<2sind+1<3.

Donc M’ se trouve sur I'axe des imaginaires purs et sa partie imaginaire est un réel de
lintervalle [-1; 3].

Par conséquent, si M appartient au cercle (I') alors M' appartient au segment [A'C]
ou C apour affixe -i.
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