Propriété : Si deux suites sont adjacentes, alors elles sont convergentes et elles ont la
méme limite.

décroissante et lim (u, — v,) = 0.

n-+o
* Montrons d’abord que, pour tout n, v, = u,.

Soit w la suite définie par w, = v, — U,,.

Etudions le sens de variation de w.

Pour cela, on étudie le signe de Wyi1 — Wp : Wit — Wn = (Vi — Vi) + (U = Uner).

Comme (v, est décroissante, alors V., — v, < 0.

Comme (u,) est croissante, alors u, — Un1 < 0.

Donc w1 — W, < 0 ; la suite (w,) est alors décroissante.

Comme cette suite décroit et converge vers 0, on admet que tous ses termes sont positifs.
On en déduit que v, — u, 2 0, c’est-a-dire que u, < v, pour tout n.

» Montrons que (v,) et (u,) convergent.

On sait maintenant que u, < v,

Or la suite (v,) est décroissante, d’ou tous ses termes sont inférieurs a son premier terme vq.
Comme u, < v, et que v, < Vv, alors u, < v,.

La suite (up) est croissante et majorée par vy, donc elle converge. Soit L sa limite.

On verrait de méme que (v,) étant décroissante et minorée par uo, elle converge. Soit L’ sa
limite.

* Montrons enfinque L =L".

On sait que (vy) et (u,) convergent respectivement vers L’ et L ; on en déduit, d’apres le
théoréme sur la limite d’'une différence, que lim (u, —v,) =L —L".

n - +o
Orlim(u,—v,) =0.DoncL-L"=0,doulL=L"
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