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tout entier naturel n.

Par conséquent, la suite (wn ) est une suite géométrique de raison

b) w, =v, —u, =4 -3 =1. D’apres la question précédente, w, =w, xq".

1) .
DOFIC, Wn =(Zj , pour tout entier naturel n.

n
Comme —1<%<1, alors lim (ij =0.Dou: lim w, =0.

no+o\ 4 n - +oo

n n
3) > u,,,—u, =t TVy -u, =" Zu” :%an =%x[%j . Comme %X(%J est strictement

positif pour tout entier naturel n, alors la suite (un ) est croissante .

u, +Vv,

_Up, TV, _ 2 TV _u, +3v, _u,-v,_ 1

» Vg~V = > -V, = > Vo= -V, = 2 ——wan . Comme
1 1 n+l
_an = —(ZJ est strictement négatif pour tout entier naturel n, alors la suite (vn ) est
décroissante .
> Comme la suite (u, ) est croissante, que la suite (v, ) est décroissante et que
lim. (v, -u,)= lim w, =0, alors les suites (u,) et (v,) sontadjacentes .
> Comme les suites  (u, ) et (v, ) sontadjacentes, elles convergent donc vers la
méme limite réelle /.
u, +v,
*Vq + +v_+2
un +Vn +2 2 un Vn + un Vn Vn

un+1 + 2Vn+1 2 2 2 2 2un + 4Vn

dHayt, = = = = .
3 3 3 6
u, +2v ,

Donc: t,,, =% =t, pour tout entier naturel n.

Par conséquent, la suite (t, ) est constante .

b) Comme la suite (tn ) est constante, alors, pour tout entier naturel n,

U, +2v 11 N . 11
t,=t,=—2—2%===.Dou: limt, ==
3 n — +oo
limu, +2x limv J+2/
En passant aux limites, on obtient : lim t, =1== " 3 noveo M _ 3 =/
n — +oo

On en déduit que / :1?1.

. . 11
Par conséquent, les suites (u, ) et (v, ) convergent vers 3



